Álgebra 


Tema: Matrices 
Solucionario dirigida 


Docente: Phflucker H. Coz 


Resolución 


3 filas 
Del dato: A= (ay)! = 


t_ 2 columnas 


Traz (AAT)= 25 +36 +2 =63 Clave D 


7] 


CÉSAR, 
VALLEJO, 


> Traz(M) = 18 


a +b+c=18 Como ja=b=c 


— ia=b= =6 
Piden: 
“la suma de términos de la diagonal secundaria” 
Pesonen s A+b+bc=62+6+6.6=78 
Del dato: 
> M es Simétrica 
b? =ac + Clave C 
a? = bc 
c? = ab 


CÉSAR, 
VALLEJO, 


Resolución 
Se tiene la 


triangular superior: 


matriz 


b-1 


“son ceros”. Por lo que se cumple 


a+1=0— a =-—1 


b-1=0-> b 
c-1=0 — c 


1 
1 


— A= 


a+t~ 


= 1 


"Calculando las potencias de la matríz A": 


0-1 #1\/0 -1 1 
> A*=AAZ= (o 1 -1) 0 1 a) 
0 0 1/\0 0 1 


-n 
0 0 1 


.. suma de elementos de la matriz A" = 1 


Clave A 


0 -1 n 
uego: a= (o 1 ) 


CÉSAR, 
VALLEJO, 


œ A+B= G 2) Matriz identidad: 


Reemplazando en (X: 
x= (3 362) 


De la ecuación matricial: AX = AB — BX => ye E 12 


Resoluciön 


— AX+ BX=AB — (A+ B)X=AB .. O "A 


Como: A= $ 2) A B= ds = Traz(X) = 12 +6 Clave D 


CESAR, 
VALLEJO 


Resolución 


e M ae 


a -3 -5 a -3 -5 
> 42=A44= (= b 5) (“1 b 5 


1 -3 c 


Aplicando teoría de matrices iguales: 


>a*-2=a = a=2 
> b*-12=b = b=4 
> (2-20=c => c=-4 


Piden a+b-c = 2+4-(-4) 


Clave A 


CESAR, 
VALLEJO 


6. Dado el polinomio Pg) = x?? — 2x16 + 3 y la matriz 


0 0 0 
A=|-1 -1 -—1|.Halle Pca). 
0 0 1 
De aquí se concluye que: Almpar = A 
Resolución q ye q 
"Calculando las potencias de la matríz A": Cómo: Po) =x" — 2x76 +3 


0 0 O0\/0 0 0 Eee 
> A? =AA= (= -1 ala ad =) E> Pa = 2.416 +31 
o om OA O T E> Pa) =A-2([AD.A+3I 
O co Pa) =A-2.AAt3I 
=> A= |1 (a) 
0 0 1 œ> Pa) = 42.4? +31 
00 01/0 0 0 0 0.0 000 
> AB=A4A=|13 oll-ı -1 -1) aS E {A 1-2 20 
0 0 1 0 0 1 002 


ua 
o 


+ 


ER 


300 3 
0 3 0|=|-3 


0 0 3 0 


Clave E 


(7. Si las matrices I (matriz identidad), A y B son del | 


mismo orden. Indique la secuencia correcta luego 
de determinar el valor de verdad (V) o falsedad 
(F) de las siguientes proposiciones. corrección 


V L (Si aB = BA), entonces A-AlyB-Al;AER 
son conmutables. 
II. Si A es idempotente y B es ortogonal, entonces 
BT AB es idempotente. 


II. Si B es involutiva, entonces 5(B +1) es 


idempotente. 
y IV. Si A es simétrica y B es involutiva, entonces 
AB?" es simétrica, Wn € Z*. 


A) VVFF ) VVVV C) FVVF 


D) VEVF 


E) VVVF 


se ceba comple 


nea 
DUDE IDC DA e 
CANE AN A T 
af 8 Cr Cap BALA ALO 


VIDA =A A^ Bt.B=]=B.Bt ye , 

f (en By den = dee AB 
E 

Jr) od: B= Ir 5 

| (4,843) = Qem gei = L(t 


1(8 10811) A (510843 SS 
=y 


= CB!) N N 
Ne A SI \ Me) = ae E R 
Sméhico ra 


8. Se tiene la igualdad 
((4+B)) = (At)? +2B*A! + (B®), A, B, C del 
mismo orden. 
Dada las siguientes proposiciones: 


I. Si(AB + A)? — (AB — A)? = 44?B. 
II. Traz(ABC)! = Traz(C*A*B?). 

II. AB! = B!A 

IV. A?-B?=(A-B)(A?+BA+B?) 
Indique cuäl o cuäles son las correctas. 


A) Solo I B)Iyll C) Solo III 
D) Il y Il E)I y IV 
Resolución 


((A + B)2)¢ = (At)? + 2BtAt + (Bt)? 


( A? + AB +BA +B? )t 
—— AX 


(42) + (AB)! +(BA)* + (BP)! 
u > 


(AD? + B'A +AtBt + 2 = (aby? + 2BtAt + (BOS? 
BEAT + ABE = 2Bt4 
AtBt = Bt a! 
=t ae 
(AB) = (BA) 
BIN = (ABI) 
BA = AB 


Luego : 


e AyB son conmutables 


e Aty B® son conmutables 


8. Se tiene la igualdad 
((A + B)2)' = (At)? +2B*A! + (BY), A, B, C del 
mismo orden. 
Dada las siguientes proposiciones: 


I. Si(AB + A)? — (AB — A)? = 44?B. V 
II. Traz(ABC)! = Traz(C*A*B5). V 
F TIL AB! = BtA 


y IV. A? — B? = (A-B)(A? + BA + B?) 
Indique cuál o cuáles son las correctas. 
A) Solo I B)Iyll C) Solo III 
D) II y Il E) I, I y IV 
Resolución 


Se concluyó que : F 


e AyB son conmutables 


e A! y B* son conmutables 


a 
Il. Correcta ° ABA=A44.B = A (AB) 


= AByAsonconmutables 


Luego 
(AB + A)? — (AB - A)? = ADA = 44? B 
Il. Correcta 


Traz(ABC)! = Traz(CtBt At) =Traz(C*A*B*) 4 
== 
Conmutables 


Ill. Incorrecta 
AB! = B!A (No necesariamente) 


Contraejemplo 


E 


11 Et á 
IV. Correcta 

43 — B? = (A — B )(4? AD B?) 

43-B3= (A-B)(A2+BA+B2) Llave E 


en 


9. 


Sea la matriz A = E 


Dada las siguientes 


|. La matriz i 


proposiciones : 


sol u 


lll.Si P,Q EM = (PQ)EM 
Indique cuál o cuáles son las correctas 


Resolución 


Sea p=|; d € M 
x y 


pd en: 


ps, 


a 


“Le oll 


\ ] . Se define el conjunto M = {B = Be /AB= BA} 


ILSiP,Q EM > (P+Q)EM Y 


Aplicando igualdad 
* 2a=2a+b => b=0 
* at2x=2xt+ty > a=y 


op fe a MES, GS =I 


Resolución 


Sabemos que toda matriz de la forma B = i a A 


pertenece al conjunto M 


|. Correcta 
: 10 0 
P =10,x=5; 
ara a ‚x=5; la matriz É ‘ies 
II. Correcta 
a 0 
= |. a d = a+ Q) 
0 = fro a € M 
e-[ „| 


III. Correcta 
_fa 0 _[m 0 
de B a) Q= # a 


Po- ar 2] e 


Clave E 
son 
VALLEJO, 


